大多数人想改造这个世界，但却罕有人想改造自己。

《余弦定理》导学提纲
仁寿一中南校区     王安伟         2014.3.25
一 学习目标：

1. 掌握余弦定理的两种表示形式；

2. 证明余弦定理的向量方法；

3. 运用余弦定理解决两类基本的解三角形问题．

二 重点难点：
1.重点：余弦定理的发现和证明过程及其基本应用.
2.难点：勾股定理在余弦定理的发现和证明过程中的作用.
三 导学过程：

（1）了解感知：

复习1：在一个三角形中，各        和它所对角的    的    相等，即      =        =       ．

复习2：在△ABC中，已知
[image: image105.emf]�
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C

，A=45(，C=30(，解此三角形．
思考：已知两边及夹角，如何解此三角形呢？
[image: image1.wmf]10

c

=

问题：在
[image: image2.wmf]ABC

D

中，
[image: image3.wmf]AB

、
[image: image4.wmf]BC

、
[image: image5.wmf]CA

的长分别为
[image: image6.wmf]c

、
[image: image7.wmf]a

、
[image: image8.wmf]b

.
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[image: image9.wmf]AC
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                ，

∴
[image: image10.wmf]ACAC
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同理可得：    
[image: image11.wmf]222

2cos
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[image: image12.wmf]222
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新知：余弦定理：三角形中任何一边的    等于其他两边的      的和减去这两边与它们的夹角的       的积的两倍．

思考：这个式子中有几个量？

从方程的角度看已知其中三个量，可以求出第四个量，能否由三边求出一角？

从余弦定理，又可得到以下推论：


[image: image13.wmf]222
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[理解定理]

（1）若C=
[image: image14.wmf]90

°

，则
[image: image15.wmf]cos
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   ，这时
[image: image16.wmf]222
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由此可知余弦定理是勾股定理的推广，勾股定理是余弦定理的特例．

（2）余弦定理及其推论的基本作用为：

①已知三角形的任意两边及它们的夹角就可以求出第三边；

②已知三角形的三条边就可以求出其它角．

试试：

（1）△ABC中，
[image: image17.wmf]33
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=

，
[image: image18.wmf]2
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，
[image: image19.wmf]150
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（2）△ABC中，
[image: image21.wmf]2
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，
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，
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，求
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（2）深入学习：
例1. 在△ABC中，已知
[image: image25.wmf]3
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，
[image: image26.wmf]2
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，
[image: image27.wmf]45
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，求
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和
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变式：在△ABC中，若AB＝
[image: image30.wmf]5

，AC＝5，且cosC＝
[image: image31.wmf]9
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，则BC＝________．

例2. 在△ABC中，已知三边长
[image: image32.wmf]3
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，
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，
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image35.wmf]，求三角形的最大内角．
[image: image36.wmf]
变式：在
[image: image37.wmf]D

ABC中，若
[image: image38.wmf]222
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，求角A．
（3）迁移应用：

例3. 在△ABC中，已知a＝7，b＝8，cosC＝
[image: image39.wmf]13

14

，求最大角的余弦值．

四.课堂练习：

1. 已知a＝
[image: image40.wmf]3

，c＝2，B＝150°，则边b的长为（    ）.

  A. 
[image: image41.wmf]34
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     B. 
[image: image42.wmf]34

    C. 
[image: image43.wmf]22
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   D. 
[image: image44.wmf]22


2. 已知三角形的三边长分别为3、5、7，则最大角为（    ）.

A．
[image: image45.wmf]60

o

     B．
[image: image46.wmf]75
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    C．
[image: image47.wmf]120
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    D．
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3. 已知锐角三角形的边长分别为2、3、x，则x的取值范围是（    ）.

A．
[image: image49.wmf]513
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        B．
[image: image50.wmf]13
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[image: image52.wmf]5

＜x＜5

4. 在△ABC中，|
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的夹角为60°，则|
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5. 在△ABC中，已知三边a、b、c满足


[image: image59.wmf]222
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，则∠C等于        ．

6.在△ABC中，AB＝5，BC＝7，AC＝8，求
[image: image60.wmf]ABBC

×

uuuruuur

的值.

参考答案

例1解析：由
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例2.答案：A。 导析：利用正弦定理可得：
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例3解析：（1）
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本题无解。

（2）
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本题无解。
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本题有一个解。

利用正弦定理，可得：
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本题有两解。

由正弦定理得：
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综上所述：
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课堂练习答案：

1.答案：D。导析：利用正弦定理直接可以求得，要注意解的个数问题。

2.答案：B。导析：由
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 EMBED Equation.3  [image: image81.wmf]o

60

或
[image: image82.wmf]o

120

。
3.答案：D。

4．答案：B。导析：利用三角形中大角对大边，大边对大角定理判定解的个数可知选Ｂ。

5.答案：B。导析：由正弦定理可得
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6.解析：由
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7.答案： 30°。导析：由b＝2a得sinB＝2sinA，又B＝A＋60°,∴sin(A＋60°)＝2sinA
∴sinAcos60°＋cosAsin60°＝2sinA,∴
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根据正弦定理：
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欲望以提升热忱，毅力以磨平高山。
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